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Справочник поможет обучающимся систематизиро-
вать, обобщить и закрепить знания за курс обучения 

в 5—6 классах по предмету «Математика».

Пособие содержит подробную информацию по тео-
ретическим и практическим аспектам выполнения 

математических действий с натуральными, дробными 

и рациональными числами. В справочнике приведе-
ны начальные сведения и формулы из курса геомет-
рии, рассматриваются приёмы работы с пропорциями 

и процентами, правила и способы решения уравнений.

Теоретические блоки в пособии чередуются с приме-
рами, схемами, таблицами и алгоритмами выполнения 

математических действий. Это поможет систематизиро-
вать и закрепить изученный материал. Приведённые 
примеры с развёрнутыми разъяснени ями позволят де-
тально разобраться в темах школьного курса мате-
матики и отработать навыки выполнения различных 

типов заданий. Обратите внимание: практико-ориен-

тированные задачи выделены изображением , за-

дания повышенной сложности — символом «*». В от-
ветах, размещённых в конце пособия, такие задания 

сопровождаются наиболее подробными пояснениями. 

Кроме того, решение практико-ориентированных за-

дач детально рассматривается в приложении к спра-

вочнику.

Пособие поможет учащимся при подготовке к школь-
ным занятиям, различным формам текущего и проме-
жуточного контроля, а также к выполнению Всерос-
сийской проверочной работы (ВПР).

Издание будет полезно учителям математики для 

организации образовательного процесса с целью отра-

ботки и закрепления материала уроков, а также осу-

ществления отдельных видов контроля.

Желаем успехов!

ВВЕДЕНИЕВВЕДЕНИЕ



Глава

НАТУРАЛЬНЫЕ ЧИСЛА

1

НАТУРАЛЬНЫЕ НАТУРАЛЬНЫЕ 

ЧИСЛА И НУЛЬ. ШКАЛЫЧИСЛА И НУЛЬ. ШКАЛЫ

Натуральные числа используются для упоря-

дочивания и счёта объектов. В истории разви-

тия математической науки первым пределом 

счёта называют число 10, связанное с количе-
ством пальцев на руках. Наряду с натураль-
ными числами изучается число нуль, которое 
играет особую роль в математике.

Представление числовой информации 
в таблицах

КЛЮЧЕВЫЕ СЛОВА

 Таблица

 Строка

 Столбец

 Боковик

 Головка

 Ячейка
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Таблица — удобная форма подачи информации, 

в которой данные распределены по строкам и столб-
цам.
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А Б В Г Д Е Ж З И К А Б В Г Д Е Ж З И К

Таблицы встречаются в разных сферах нашей жиз-
ни: таблица умножения, календарь, схема для выши-

вания, игра «Морской бой», школьный электронный 

журнал.

Таблица имеет строгую организацию и состоит из 
определённых частей. 

Боковик

Название таблицы

Головка

Строки

Столбцы

Ячейка

«Табличная форма представления информации 

обладает одним очень важным преимуществом: 

она содержит только факты и ничего больше». 

У. Р. Эшби, специалист по кибернетике

  Прочтите данный текст и рассмотрите таблицу, со-
ставленную на его основе. 
В 5 «А» классе один отличник. В 5 «Б» отлични-

ков нет. На отметки «4» и «5» обучаются в 5 «А» 

классе 13 учащихся, в 5 «Б» — 4. В 5 «А» ни 

у одного учащегося нет отметки «2» за год. От-
метку «3» за год имеют 17 учащихся 5 «А» клас-
са. В 5 «В» классе один отличник. В 5 «Г» клас-
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се ни у одного учащегося нет отметки «2» за год. 

На отметки «4» и «5» в 5 «В» классе обучают-
ся 9 учащихся. В 5 «Г» классе нет отличников. 

В 5 «В» и 5 «Б» классах нет учащихся с годовой 

отметкой «2». Отметку «3» за год имеют 16 уча-

щихся 5 «Б» класса и 22 учащихся 5 «В» класса. 

На отметки «4» и «5» в 5 «Г» классе обучаются 

19 учащихся. В 5 «Г» классе 12 учащихся имеют 
за год отметку «3».

Класс
Обучаются 

на «5»

Обучаются 

на «4» и «5»

Имеют 

«3»
Имеют «2»

5 «А» 1 13 17 0

5 «Б» 0 4 16 0

5 «В» 1 9 22 0

5 «Г» 0 19 12 0

Информация в форме таблицы воспринимается 

легче, чем представленная в виде текста. 

Чтобы потренироваться считывать информацию по 
таблице, ответим на следующие вопросы. 

1) Сколько учащихся в каждом классе? 

2) Сколько всего учащихся в пятых классах? 

3) В каком классе меньше всего учеников?

4) Сколько всего отличников в пятых классах? 

5) Сколько учащихся в пятых классах занимаются 

на «4» и «5»? 

6) Сколько учащихся в пятых классах имеют от-
метку «3»?

7) Есть ли учащиеся в пятых классах, которые 
имеют годовую отметку «2»?

Решение. 

1) В 5 «А» классе: 1 + 13 + 17 + 0  31 ученик. 

Эту информацию можно найти в строке 5 «А» клас-
са. Аналогично в 5 «Б»: 0 + 4 + 16 + 0  20 уче-
ников. В 5 «В»: 1 + 9 + 22 + 0  32 ученика. 

В 5 «Г»: 0 + 19 + 12 + 0  31 ученик.

НАТУРАЛЬНЫЕ
ЧИСЛА И НУЛЬ ШКАЛЫ
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2) Всего в пятых классах: 31 + 20 + 32 + 31  

 114 учеников.

3) Сравним числа, полученные в пункте 1, опре-
делим, что меньше всего учеников в 5 «Б» клас-
се — 20 человек.

4) Всего отличников: 1 + 0 + 1 + 0  2 ученика. 

Эту информацию можно найти в столбце «Обуча-

ются на 5».

5) На «4» и «5» обучаются: 13 + 4 + 9 + 19  

 45 учащихся.

6) Отметку «3» имеют: 17 + 16 + 22 + 12  

 67 учащихся.

7) Ни один из учащихся не имеет годовой от-
метки «2». Эта информация следует из последнего 
столбца.

Цифры и числа

КЛЮЧЕВЫЕ СЛОВА

 Натуральное число

 Цифра

 Натуральный ряд

 Десятичная запись чисел

 Разряд

 Класс

 Миллион

 Миллиард 

ЭТО ИНТЕРЕСНО

Собаки умеют считать до пяти и могут решать простейшие 

задачи. А куры способны различать числа от 1 до 5 и зна-

комы с простейшей логикой.

Цифра — знак, используемый для записи чисел.

Древнейшие люди считали предметы на пальцах. 

Когда возникла необходимость использовать числа, 

превышающие 10, были изобретены особые обозначе-
ния, причём у разных народов они отличались. В на-

стоящее время люди, как правило, используют араб-
ские цифры 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, из которых 
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образуются числа. Запись числа, составленная из дан-

ных цифр, называется десятичной записью числа. 

Числа, которые используются при счёте предметов, 

называются натуральными. Последовательность всех 

натуральных чисел, расположенных в порядке возрас-
тания, называется натуральным рядом. Натураль-
ный ряд бесконечен.

ВА ЖНО! Нуль не является натуральным числом. 

Число 1 — наименьшее натуральное число.
  Какое натуральное число является наибольшим?

Первое натуральное число — 1, второе — 2. Каж-

дое последующее число получается путём при-

бавления единицы, поэтому не существует наи-

большего натурального числа, ведь, прибавив 

к нему 1, мы получим число больше, чем данное. 
Значит, натуральный ряд является бесконечным.

Однозначные и многозначные числа

Числа бывают однозначными и многозначными.

Числа, у которых больше одного знака (состоящие 
более чем из одной цифры), называются многознач-

ными. Числа, которые состоят из одной цифры (со-
держат только один знак), называют однозначными.

  Число 12 является многозначным, число 9 — од-

нозначным, поскольку в числе 9 только один знак.

Если в числе две цифры, то оно двузначное, если 

три — трёхзначное, если 15 — пятнадцатизначное. 
Известно, что первые 10 чисел натурального ряда 

имеют названия: один, два, три, четыре, пять, шесть, 
семь, восемь, девять, десять. Если необходимо взять 
больше десяти десятков, то в названии использу-

ют сотни (сотня, или число 100, — это 10 десятков). 

Если нужно использовать более десяти сотен, приме-
няется новое число — тысяча (1000 — это 10 сотен).

  Приведите пример любого трёхзначного числа. 

Ответ: 692.
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ЭТО ИНТЕРЕСНО

Число одиннадцать — один-на-дцать, то есть один над де-

сятком, или 1 + 10. Аналогично образуются и другие числа 

второго десятка: пятнадцать — пят-на-дцать, то есть пять над 

десятком, или 10 + 5  15. 

  Приведите пример восьмизначного числа, которое 
состоит из пяти цифр 4 и трёх цифр 7. 

Ответ: 74 747 444 (возможен другой ответ с циф-

рами в ином порядке).
Чтобы прочитать многозначное число, цифры в его 

записи разбивают на группы по три цифры справа 

налево. Эти группы называют классами. В каждом 

классе есть три цифры, которые означают сотни, де-
сятки и единицы данного класса. Позиция или место 
расположения цифры в записи натурального числа 

называется разрядом.

465  709  538  012

Класс единиц
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Класс миллиардов

Класс миллионов

Класс тысяч

Данное число читается следующим образом: четыре-
ста шестьдесят пять миллиардов, семьсот девять мил-

лионов, пятьсот тридцать восемь тысяч двенадцать.

ЭТО ИНТЕРЕСНО

25 мая в России отмечается День счастливого билетика. 

Счастливым считается билет, в номере которого сумма пер-

вых трёх цифр равна сумме последних трёх цифр. Например, 

билет с номером 874 199 можно назвать счастливым, так как 

8 + 7 + 4 = 1 + 9 + 9 = 19. 
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ПОЛЕЗНО ЗНАТЬ

Знаете ли вы, как называются числа?

10 — десять

100 — сто

1000 — тысяча

1 000 000 — миллион

1 000 000 000 — миллиард (биллион)

1 000 000 000 000 — триллион

1 000 000 000 000 000 — квадриллион

1 000 000 000 000 000 000 — квинтиллион

1 000 000 000 000 000 000 000 — секстиллион

1 000 000 000 000 000 000 000 000 — септиллион

1 000 000 000 000 000 000 000 000 000 — октиллион

1 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 — нониллион

1 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 — децил-

лион (декаллион)

1 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 — эн-

декаллион

1 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 000 — 

додекаллион

Гугол — число, состоящее из единицы и ста нулей.

Необходимость использовать названия чисел, превышающих 

триллион, в практической деятельности человека возникает 

довольно редко.

ПОРЯДОК ЧТЕНИЯ ЧИСЕЛ
1) Разбить число на классы, отделяя по три 

цифры справа налево.
2) Прочитать число слева направо в следую-

щем порядке: называем число, представленное 
первой группой цифр, и наименование класса, 

затем — число, представленное второй группой 

цифр, и наименование класса и т. д.

 Если все три разряда заполнены нулями, то 
при чтении этот класс пропускается. 

 Если некоторые разряды заполнены нулями, 

то нули, идущие впереди числа, не читают.
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  Прочитайте число 901000049071.

Решение. Разбиваем число на классы, отделяя по 
три цифры справа налево: 

901 000 049 071.

Читаем число 901 000 049 071: девятьсот один мил-

лиард сорок девять тысяч семьдесят один. Класс 
миллионов пропустили, потому что все разряды 

в нём заполнены нулями. В разряде тысяч чис-
ло 049 читается как 49 тысяч, нуль не называет-
ся, поскольку он стоит перед числом 49.

Для удобства чтения можно разместить данное 
число в таблицу, начиная с самого меньшего раз-
ряда.

Класс миллиардов Класс миллионов

сот. дес. ед. сот. дес. ед.

9 0 1 0 0 0

Класс тысяч Класс единиц

сот. дес. ед. сот. дес. ед.

0 4 9 0 7 1

  Обратите внимание: в числах 1350 и 1035 классы 

единиц 350 и 035 необходимо читать по-разному. 

В первом случае читается «триста пятьдесят», 

а во втором — «тридцать пять».

Названия чисел «пятьсот», «шестьсот», 

«семьсот», «восемьсот», «девятьсот» пишутся с мяг-
ким знаком.

Слова «миллион», «миллиард», «триллион» пи-

шутся с двумя буквами «л».

Используются сокращения: единица — ед., сот-
ня — сот., десяток — дес., тысяча — тыс., милли-

он — млн, миллиард — млрд.

ПРАВИЛО
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ВАЖНО! Миллион — это тысяча тысяч. Миллиард — 

это тысяча миллионов.

Любое число можно записать в виде 
суммы разрядных слагаемых.

  40 274  40 000 + 200 + 70 + 4.

ПРАВИЛО

  Представьте число 845 920 264 в виде суммы раз-
рядных слагаемых.

Ответ: 845 920 264  800 000 000 + 40 000 000 +  

+ 5 000 000 + 900 000 + 20 000 + 200 + 60 + 4.

Чтобы узнать, сколько в числе заклю-

чается всех единиц данного разряда, надо отбро-
сить все цифры, обозначающие единицы низших 

разрядов, и прочитать число, выражаемое оставши-

мися цифрами.

ПРАВИЛО

  Определите, сколько сотен в числе 79 213. 

Решение. Выделим числа, которые меньше разря-

да сотен: 79 213. Уберём два выделенных числа, 

получим число 792 — это и будет количество со-
тен в данном числе.

Если в записи многозначного числа некоторые чис-
ла заменены на буквы, то над записью числа ставят 
черту. Например, 5bs83 или df, где первое число пя-

тизначное, второе — двузначное. Эти числа можно за-

писать в виде суммы разрядных слагаемых: 

5bs83  5 · 10 000 + b · 1000 + s · 100 + 8 · 10 + 3;

df  d · 10 + f.

*Сколько натуральных чисел расположено между 

числами 34а и 44а?

Проведём рассуждение. 44а – 34а  100 единиц. 

Однако это значение не может быть верным от-
ветом, потому что необходимо найти количе-
ство чисел между данными, значит, крайние 
учитываться не должны, то есть разность чисел 
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надо уменьшить на единицу. Таким образом, ко-
личество чисел между 34а и 44а — 99. 

Для того чтобы лучше понять этот факт, проверим, 

сколько чисел между 5 и 7: 7 – 5 – 1  1 число 
(число 6).

Именованные числа 

В речи, как правило, используются числа с опре-
делённым наименованием: 24 человека, 89 ящиков, 

34 единицы. Записи вида «7 кг», «15 ящ.», «185 мм» 

называют именованными числами. Такие числа ча-

сто используются для решения задач. 

  В магазин в первый день привезли 18 ящи-

ков апельсинов по 12 кг в каждом, а во второй 

день — 15 таких же ящиков. Сколько всего ки-

лограммов апельсинов привезли в магазин за 

2 дня?

Решение. В данной задаче используются сле-
дующие именованные числа: 1 день, 2 дня, 

18 и 15 ящиков, 12 кг. 
Способ 1

1) 18 + 15  33 (ящ.) — столько ящиков привезли 

за 2 дня.

2) 33 · 12  396 (кг).
Способ 2

1) 18 · 12  216 (кг) — привезли в первый день.
2) 15 · 12  180 (кг) — привезли во второй день.
3) 216 + 180  396 (кг).
Ответ: 396 кг апельсинов привезли за 2 дня.

Римские числа

Помимо арабской системы записи чисел довольно 
часто применяют римскую систему, полу-

чившую некогда широкое распростране-
ние благодаря влиянию Римской импе-
рии. Римские числа наряду с арабскими 

нередко используют в исторической ли-
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тературе («Во второй половине XVI века Москва на-

считывала более 40 000 домов»), в быту их можно 
встретить на циферблате часов.  

ЭТО ИНТЕРЕСНО

Не существует способа написать нуль римскими цифрами.

I = 1 

II = 2

III = 3

IV = 4

V = 5 

VI = 6

VII = 7

VIII = 8 

IX = 9

X = 10 

XI = 11

XII = 12

XIII = 13

XIV = 14

XV = 15

XVI = 16

XVII = 17

XVIII = 18

XIX = 19

XX = 20

L = 50 

C = 100

D = 500

M = 1000

Римская система счисления

ЗАПИСЬ ЧИСЕЛ С ПОМОЩЬЮ 

РИМСКИХ ЦИФР

 Если меньшая по значению цифра стоит пе-
ред большей, то она вычитается из большей.

 Если меньшая по значению цифра стоит по-
сле большей, то она прибавляется к боль-
шей. 

 После большей по значению цифры можно 
писать не более трёх одинаковых меньших 

цифр, а перед большей цифрой — не более 
одной.

 Черта над цифрой увеличивает её значение 
в 1000 раз:

V  5000; X  10 000; L  50 000; C  100 000; 

D  500 000; M  1 000 000.

  Запишите число 2673 римскими цифрами. 

Ответ: MMDCLXXIII.
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ЗАДАНИЯ ПО ТЕМАМ 

«Представление 
числовой информации 

в таблицах», 

«Цифры и числа»
себя

ПРОВЕРЬ

1  Назовите известные вам варианты таблиц и си-

туации, в которых можно встретиться с табли-

цами. 

2  Представьте текстовую информацию в виде таб-
лицы. 

Шесть ребят участвовали в шахматном турнире: 
Даша, Саша, Милана, Женя, Игорь, Костя. Даша вы-

играла 5 раз, Саша — 4 раза, Милана — 3 раза, 

Женя — 2 раза, Костя — 1 раз. Игорь не победил 

ни разу. Ничьих в турнире не было.

3  Заполните пустые ячейки в таблице.

Делимое 56 300 75 75 840

5 5 2 20

Частное 8 24 6 25 23

4  Заполните таблицу числами так, чтобы сумма 

чисел в каждой строке и каждом столбце была 

одинаковая и равнялась 300.

45

120 75

84

5  Какие из приведённых чисел являются натураль-
ными: 34, 0, 1678, 1, 

1

2
?  
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6  Запишите число, которое является предыдущим 

к числу: 

а) 389; б) 120; в) 7900.

7  Назовите четыре последовательных натуральных 

числа, начиная с числа 1828. 

8  Запишите десятичной записью число:
а) 12 миллиардов 307 миллионов 234 тысячи 52;

б) сорок два миллиона триста тысяч пятьдесят 
восемь.

9  Запишите число 48027368 в виде суммы разряд-

ных слагаемых. Определите, в каких разрядах 

стоит цифра 8.

10  Запишите наименьшее и наибольшее пятизначное 
число. Определите, сколько всего пятизначных 

чисел существует.
11  Запишите число 8000 римскими цифрами.

12  Запишите римскими цифрами числа 74, 983, 

6219.

13*  Сколько существует пятизначных чисел с суммой 

цифр 3?

 Отрезок и его длина. 
Ломаная. Многоугольник

КЛЮЧЕВЫЕ СЛОВА

 Точка

 Отрезок

 Равные отрезки

 Концы отрезка

 Ломаная

 Звенья

 Длина ломаной

 Длина отрезка

 Вершина

 Многоугольник

В математике для обозначения геометрических фи-

гур обычно используют латинский или греческий ал-

фавит. 
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Aa

Bb

Cc

Dd

Ee

Ff

Gg

Hh

Ii

Jj

Kk

Ll

Mm

Nn

Oo

Pp

Qq

Rr

Ss

Tt

Uu

Vv

Ww

Xx

Yy

Zz

Латинский алфавит

Если коснуться листа бумаги карандашом, останет-
ся небольшой след. Этот след в математике принято 
называть точкой. У точки есть наименование, кото-
рое, как правило, обозначается прописной латинской 

буквой. 

A

На рисунке изображена точка А.

Отрезок

DM

M D

Поставим две произвольные точки М и D. Пусть 
точка M обозначает магазин, D — дом. Сколькими 

путями можно добраться от дома до магазина? Че-
рез данные точки можно провести множество линий, 

но самым коротким будет путь по прямой. Соеди-

ним наши точки с помощью линейки. Получим отре-

зок MD. 

У отрезка, как и у точки, тоже есть название — 

две прописные латинские буквы. На представленном 

рисунке справа MD — отрезок. Точки M и D называ-

ются концами отрезка. Порядок, в котором читается 

название отрезка, неважен: MD  DM, в любом слу-

чае будет понятно, о каком отрезке идёт речь. 
ВАЖНО! Следует читать «отрезок MD» или «отре-
зок DM».
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АЛГОРИТМ ПОСТРОЕНИЯ ОТРЕЗКА
1) Поставить точку, обозначить её буквой.

2) Поставить другую точку, обозначить её буквой.

3) Приложить линейку так, чтобы обе точки ока-

зались точно над линейкой.

4) Провести линию от одной точки до другой.

Через две данные точки можно прове-
сти отрезок и притом только один. 

ПРАВИЛО

  Назовите все точки и все отрезки на данном ри-

сунке. 

S
L

X
N

P

Ответ: точки S, L, X, N, P; отрезки LX, XN, LN.

Глядя на рисунок в задании, можно сказать, что 
точка Х лежит между точками L и N на отрезке LN. 

Говорят, что точка X принадлежит отрезку LN. Обо-
значается: X LN .

Заметим, что некоторые точки (например, S и P) 

не лежат на отрезке LN. Говорят, что точка S не 
принадлежит отрезку LN. Обозначается: S LN .
У любого отрезка можно определить длину, ко-

торая измеряется в единичных отрезках. Это может 
быть 1 мм, 1 см, 1 дм, 1 м, 1 км или другие едини-

цы измерения длины. 

Один сантиметр равен десяти миллиметрам: 

1 см  10 мм.

Десять сантиметров называют дециметром: 

10 см  1 дм.

Сто сантиметров составляют метр: 

100 см  1 м.


